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§1. (8 PUNTOS) Se considera la sucesion (a,)nen tal que ag = 1/3,y ap11 = \/4——7%'
(a) Probar que a, € [0,1], ¥n > 0.
(b) Averiguar si (a,)nen €8 monotona.

(c) Probar que (a,)nen converge, y calcular su limite.
Una solucion:

(a) Por induccion. Como ag = 1/3 la afirmacion es cierta para n = 0. Suponiendo

3an

que vale para n, entonces ;> > 0, asi que existe su raiz cuadrada, y es no
—Un

negativa por definicion; por otro lado: 3_“”71 < 4_ < 3 =1, de donde a,,1 < 1.

(b) Se tiene que a; = f \/> \/> \/7 = = ag. De modo que
8i (@n)nen s monotona, serd creciente. Verifiquémoslo. Como a,i1 = 4/ 72%-,
entonces a2, — a2 = w. Luego, como 4 — a,, > 3 por (a):

Uny1 > A, <= ap(a> —4a, +3) >0 <= a,(a, — 1)(a, —3) >0,

y la altima desigualdad es verdadera por (a). Por lo tanto (a,)nen €s mondtona
creciente.

(¢) La sucesion (a,)nen es creciente y acotada, de modo que converge (a su supremo).
Si [ = lim,a,, la igualdad a,,; = \/3a,/(4 — a,) implica, tomando limite en
ambos miembros de la igualdad, que 31 —[?(4—1) = 0, es decir, [(I—1)(I—3) = 0,
de manera que [ € {0,1,3}. No puede ser [ = 0 porque ay = 1/3 y (a,) es
creciente; no puede ser [ = 3 porque a, < 1, Vn. Se concluye que [ = 1.

§2. (12 punNTOS) Completar:

a) 1 — i es rafz del polinomio 2® — 92? + 16z — 14. | Verdadero X  Falso O
b) 2e™/28 es raiz cuarta de 6e™/7. Verdadero [0 Falso X
¢) La serie Y (In(n + 1)? — 2In(n)) converge. Verdadero 0 Falso X
1

d) Sea A := {COS "o > 1}. Entonces: sup A = 5 infA = —1

n
e) Calcular i (2)” Da —

TR

n=2

-/ 2 "

f) Clasificar Z =1 (_n) : Converge
er n+1
absolutamente




