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1. Supédngase que ¢ : R — R es una solucion de la ecuacién diferencial

Yy =eV+2ze ¥+ (a+2)x+1,

y que ademaés ¢ tiene un extremo en xr = —%.

a) Probar que a = 0, que ¢ tiene un minimo en x = —%, y que éste es el tinico punto
donde ¢ tiene un extremo.

b) Hallar ¢ sabiendo que se anula exactamente en un punto. 20 PUNTOS

2. Sea f:(—1,+00) — R tal que f(z) =1+ .
a) Hallar un polinomio p, de grado 2, tal que |f(z) — p(z)| < w5, Vo € [0, 1].

. 1 .
b) Aproximar, con un error menor que z55, €l valor de la integral

f@ .

0 4—.%'2

35 PUNTOS

3. Dado a >0, sea f,: (0,+00) — R dada por f,(x) = arctg ax + arctg <.

a) Hallar el o los valores de « tales que f,, es constante.
b) Probar que f, es uniformemente continua en (0, +00).
¢) Sean 0 < a <b.
1) Probar que f fl/ba 5 (5 — fa)dt.
2) Deducir que [; +°° i I — fa)dt es convergente.
d) Para 8 > 0 clasificar las series > fn% (n?)y Z(—l)”f%2 (n?), discutiendo segun 3.

e) Mostrar que lim,, fa () =0, Vo € (0,400). Averiguar si la convergencia es uni-

forme. 45 PUNTOS



