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(a) Hallar una matriz ortogonal Q y una matriz diagonal D tales que D = Q'AQ.
(b) Sea H la forma, bilineal simétrica en R? dada por
Y1

H((z1,z2,73), (Y1,Y2,y3)) = (z1,22,23)A | 12
Y3

Hallar Ia forma cuadratica asociada a H. Calcular su rango, indice y signatura.

2. Sean V un espacio vectorial complejo de dimensién finita, zg € V, zg # 0, y T € L(V) tal
que Im T' C W, donde W es el subespacio de V generado por zg.

(a) Sea ¢ : V — C tal que ¢(v) = A, donde T'v = Az, para todo v € V. Probar que ¢
es lineal y concluir que existe yg € V tal que Tv = (v, yo) To, para todo v € V.

(b) Hallar, en funcién de zg e yo, los valores propios de T' y los correspondientes subes-
pacios propios. Determinar si 1" es diagonalizable.

(c) Probar que T*v = (v, z¢) Yo, para todo v € V.

(d) Probar que si yg = 2o y ||zo]| = 1, entonces T es una proyeccién ortogonal.

3. Sea T : C* — C* dada por T(z,y,2,t) = (2y + 1,0,z +y + t,0)

(a) Hallar la forma canénica de Jordan de Ty una base de Jordan.
(b) Hallar el polinomio minimo de 7.
(c) Calcular [P(T)](0,1,1,0) donde P(z) = x5+ = + 1.



