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Practico 7: Integrales maultiples 1.

1. Sea I =[0,1]? y f : I — R definida por
1, sizxe@Q
xT,y) = , Y(x,y) el
f(z,y) {07 Sed0 (z,y)
1. Probar que para toda particién P de I es s(f,P) =0y S(f,P) = 1.

2. Deducir que f no es integrable.

2. Sea I = [0,1]? y p € I un punto cualquiera. Definimos Xp : I — R mediante
1, six=p
Xp(x) = i , Vxel
0, siz#p

1. Probar que para cadan =1,2,... se cumple:

1
(a) Existe un bloque By, con p € By, y By, C I, tal que u(B;) = —.
n
1
(b) Existe una particién B, de I tal que S(Xp, P,) < —;.
n
2. Deducir que X, es integrable y que f[ X, =0.

3.Sea I = (0,12 y D = {p1,...,p,} un conjunto finito de puntos de I. Definimos
Xp : I — R mediante

XD(x):{l’ sl x = py, paraalgﬁnizl,...,r’ Vo el

0, siz#p; paratodoi=1,...,r

Probar que Xp es integrable y que | ; Xp = 0. Sugerencia: escribir Xp en funcién de

Xpys ooy X

4. Las integrales iteradas que siguen corresponden a integrales dobles de f sobre cier-
tos dominios. Dibujar esos dominios y expresarlas como integrales iteradas en el orden
inverso de integracion.

/01 dy/oyf(x,y)dx /14 drv/;f(%y)dy /02 dy/;yf(%y)dx
LAQ dxjévfzw211w,y>dy J(e«tzjﬁbg@011x7y>dy

5. Calcular f f p f(2,y) dr dy en cada uno de los siguientes casos:
(a) flz,y)=20—y y D={(z,y) ER*: 1 <2 <4,0<y <z}
(b) fla,y) = VA2 =7 v D={(z,y) ER* 0<a<1,0<y< a}.
(¢) fle,y) =2y> vy D={(z,y) eER*: 0<y<Ly<a<y+1}



(d) flz,y)=2*~-y* y D={(z,y) eR*: 0 <z <m,0<y<sen(r)}.
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(e) flzm,y)=ay y D={(z,y) eR?/L + % <1, y>0}.
(f) f(x,y) = (zy)? y D es la regién acotada del primer cuadrante comprendida entre

las hipérbolas: zy = 1, xy = 2 y las rectas y = z, y = 4x.

6. Calcular fffD f(z,y, z)dx dy dz en los siguientes casos:

(a) f(x,yvz):ma D:{(l',y,Z)20§$,0§y,0§2,$+y+2§1}-

(b) f(z,y,2) =z, D laregién limitadapor z =0,y =0,y =z, c+y+2y z+y+z = 6.

(¢) f(zyy,2) =ayz, D ={(z,y,2) : 0 <2,0<y,0<z2?+y*+22 <1}



