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10.

PRACTICO 2

. . n n . n n
Hallar el radio de convergencia: ) 25, > <=, > nz", > 2r2"

n

a si n es par

oo anz™, con a, = {

b  sin esimpar

Hallar el desarrollo en serie de McLaurin de las siguientes funciones indicando la region

. N T . 1 1 . 1 .. 1

de validez del desarrollo: i) €7, ii) senz, iii) cosz, iv) 1=, v) 133, Vi) = vii) (ESEL
vos z

viil) 155

n

El radio de convergencia de la serie 7 anz" es r > 0. Determinar los radios de

convergencia de las series:
(a) Yoy nfag2"; (b) 2onea (2" — Dan2™ (€) 2on “2is
(d) > niy n"anz"; (e) Soniy(an)Fz", k € N.

Para |z| < 1 sumar las series:
(a) SoZyma"s (0) 2y 2"/ (0) Tolo 2™ /(2n+1); (d) T2y SF p e N,

Si > 2 g anz™ tiene radio de convergencia r > 0, S(z) = > 7 janz™, Vz € D(0,7), y sea
. (n) . . .
w € D(0,r). Probar que la serie > _>° Sn—,(w)z" tiene radio de convergencia p > r — |w|,

y se tiene que S(z) = > ° m(z —w)", Vz € D(w,r — |w|). Deducir que S es una

n=0 n!
funcién analitica en D(0,r).

Averiguar en qué puntos son derivables las funciones:

i) £(2) = |2 1) f(=) = 22, i) £(2) = L, iv) f(z) = eren
Hallar las regiones donde f(z) = |22 — y?| + 2i|zy| es holomorfa.

Mostrar que en z = 0, f(z) = /|zy| cumple las ecuaciones de Cauchy-Riemann pero
no existe la derivada.

Sea f : C — C. Probar que f € H(C) siy sélo si g € H(C) siendo g(z) = f(Z).
Si f € H(Q2), probar que las siguientes condiciones implican que f es constante en )

» |f(2)| es constante en ©;
s f(2)=0 VzeQ;

» Imf(z) es constante en .



