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PRACTICO 8.

1. Seaa, >0,Vn eN.

Si existen £k > 1y p € N tales que a,4+1 > kay,, Yn > p, demostrar
que lim, a,, = +o0.

Siexisten 0 < k < 1y p € Ntales que apt+1 < kan, Vn > p, demostrar
que lim, a, = 0.

Demostrar que si lim,, % = k, entonces lim,, a,, = +00 en el caso
enque k> 1ylim,a, =0enel casoen que 0 < k < 1.

Calcular el limite de las siguientes sucesiones:
. ! .e ! see la™
(1) (%)nEN (11) (’:ll” )nEN (111) (nni )nEN’ a > O’ a 7& €.

Probar que si lim,, a,, = 0, entonces lim,, ¢492tutn —

Probar que si lim,, a,, = L, entonces lim,, W =L,con L €
R, L=+00c0L=—0c0.

Probar que si a,, > 0 y lim,, a,, = L, entonces lim,, /ajas...a, = L,
conLeR, L=+40c00L =—o0.

Probar que si lim,, %=~ = L entonces lim,, /a,, = L.
An41

, 141441 P n
Calcular: lim,, Lottty y lim,, ¥/nl.

n

Hallar una sucesién cuyo conjunto de puntos de adherencia sea el
conjunto A, con:

(i) A={1,2,3}, (ii) A =N, (iii) A = [0,1].
Probar que a es punto de acumulacién del recorrido de la sucesién
(an)nen st y sblo si Ve > 0y Vk € N, existe n > k tal que 0 <
lan, —a| < e.

4. Hallar los puntos de aglomeracioén, el limite superior y el limite inferior de
las siguientes sucesiones:

(@) (

(iii) (2= cos 22

) I (i) (n2(1 + (~1)™)), o

n— 2””)n€N (iv) (1+ i cos nr)

n+1 neN

5. Sean (an)nen Y (bn)nen Sucesiones.

a)

Probar que
limsup a,, = — liminf(—a,) y liminf a,, = — lim sup(—a,,).
n n n n



b) Probar que
liminf a,, + lim inf b,, < liminf(a, + b,)

< limsup(a, + b,) < limsup a,, + limsup by,
13

7 n n

siempre que las expresiones de los extremos no sean de la forma
00 — 0.

¢) Hallar limsup,, a,, y liminf,, a,, en los siguientes casos:
G) (-1)n (ii) 3eosnm (iii) n(=D".
d) Probar que si a, > 0, Vn € N, entonces:

;. o s ; , a
lfm inf —2*L < liminf /a, < limsup /a, < limsup ntl
n

Qp, n n n Qp
Ejercicio de discusién

Sea a(n) la cantidad de nimeros primos que dividen a n. Probar entonces

que lim,, # =



	Ejercicio de discusión

